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 局部严格伪压缩映象的迭代逼近
’

邓 磊 丁协平

重庆师范专科学校

年 月

四川师范大学

日收到

摘

设 是一致光滑 空间 的非空子集
,

文给出一个迭代序列强收敛到 的唯一不动点
,

线性方程 劣 了的解的迭代逼近
。

几 、 是 局部严格伪压缩映象 本

并给出一个涉及 局部强增殖映象 的非

关匆词 局部严格伪压缩 局部强增殖 一致光滑 空间

一
、

引 言

最近
,
在

,
或

, 中 , 获‘’证明 迭代过程强收敛到 严

格伪压缩映象的不动点 这之后
, 万 ’和作者 仁”分别推广了 的结果

在本文中
,
我们进一步推广 〔 〕和 【 〕的结果到一致光滑 空 凤 上

 !  ! 局部严格伪压缩映象

二
、

预 备 知 识

设 为 空间
,
如果对任意 〔 ,

存在 使对一切, 〔 和 不等式

】一 , 】 】 一 夕 一 一 ,

成立
, 则称映象 为局部严格伪压缩的

花”

设 是 空间
, , 是它 的对偶空 间

, ·

表示广义的对偶对 映象 映 到

气

〔 气
,

介 了酬
,

尹 卜

称为 上的正规对偶映象

设 是 空 间
,
如果对任意 〔 ,

存在一个正数棍使得对一切 , 〔 有 〔

戈一 使

戈一 夕, 一

则称映象 为局部强增殖的
花”
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引理 〔” 设 是 空 间 的一个子集
,

,
,

则 是局部严格伪压缩映象

当且仅当 一 一 是局部强增殖映象 而且左
二

一 亡
二

一
二 ,

其中
二

和杭是分别出现在

和 中的常数

设 是 空间 , 如果光滑模 户二 ‘

户 一 】 , 一 , 一 戈 ,

】, 】簇

满足当 、。时有 动 、 , 则称 为一致光滑的

众所周知
,

是一致光滑的当且仅当 是单值的且关于 的任何有界子集一致连续
一

‘’,

是一致光滑 凸 当且仅当
, 是一致凸 光滑

,

定理 , 」 七空间
,

,
, , 和不票  都是一致光滑的〔

, ,

且

二 ·

尹 ,

一 ,

》

一 ,
, ,

或 幼

在以后 的讨论中
,

表示一致光滑 空间
,
表示单值对偶映象

对正数
,

我们定义

刀 夕 ‘一 “ 一 , ,

簇
,

】, 簇 卜

显然刀
,

、〔
,

是不减
、

连续的
,

并 对 有刀 簇 刀

引理 万 ’ 设刀 定义如上
,

则 lim 刀(t)一 。
,
且对一切x

, , 〔X 有
t, 0

+

}!
x + , }}

2
镇11
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2+ 2R e< ,
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(

x

) >
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a x
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,
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引理3
厂 7 ,

设凡是非负序列
, 满足

刀
, + ,
《 (1一占

。

) 刀
。
+ a

二

(
2

.

4
)

(
2

.

5
)

其中
,

d

。

〔〔o
,

1〕
,

乙 占‘= co 和a
。

~
o

( d

,

)

, 则 lim 刀
。
= 0

.

定理 1 设K 是X 的非空子集
,

T

格伪 压缩映象
,

满足 T 的值域有界和

实数序列
,
满足

、

主 要 结 果

g 一) X 是具有 L ip s e h it z常数L 的 L ip se h i七z 局 部严

T 的不动点集 F (T )非空
.
设{
a ,

} 票
。

和 {刀
。

}果
。

是两个

( i )

(11)

(111)

0簇a
。

《 1
, n
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o
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k
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1 i m
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其中, q 任F (T )
, 左。二 (矛

。一 l ) / r
。

和t
。

>
l是出况在不等式 (2

.

序列 {x
”

} 乳
; g K 满足

x 。 十 ;
~

(
l 一 a 。

)
x

,

+
a

,

T 刀
。

刀
。

“ ( l一 户
,

)
x
。
+ 口

。
l x

。 , n 乡O

则 {x
.
}票

工

强收敛于q ,
且F (T )是单点集

.

l) 中的常数
.
任取 苟任K

, 如果

(3
.
1)

证明 设q任F (T )
.
因T 是局

.
书严格伪压缩映象

,

由引理 1知
,

U 一 I 一 T 是局 部产格强

增殖的
.
故存在一个正数k

。

使得对一切
x任K 有
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事实上
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如果”
簇N

,

由B 的定义有氏( B
2.
对于

n> N
,

我们应用归纳法
.
假设火《孑

, 则

0。 + 1

( 〔l一 (寿
q
/2 )a

。

〕
2
夕

。

+ B

z

d

“
a

,

刀(
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〕
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所以
, 对一切

n > 1有氏( B
“,

且从上面的不等式 (3
.
5)

,

我们获得 (3
.
4)
.

对不等式 (3
.
4 )应用引理3

,

我们有{x
,

} 篡
;
强收敛于9

.
现在假设存在 广〔F (T )使 尹今

g ,
对广重复上面的论证过程

, 我们得到 {x
。

}篡
,

收敛于广和q
, 矛盾

.
因此

,
F

(
T

)
~ 笼时

.

注 1 定理1推广了[21的定理1到一致光滑B a
n aoh 空间上的L IP sch it

z局部严格伪压缩映象
.
如果 凡

= 。,

V

n

)

。
,

则T 的L IP sc h it
z
连续性可以省略

.
因此

,

定理1是【71 的定理 1 的有意义的改进
.
我们留下

一个问题
:
T 的L 印sch itz 连续性能否从定理1中取消?

以下 ,
我们证明一个与定理 l 密切相关的结果

.

定理2 设T
:
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, 且方程 T
x
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.
由S 芜二 f 一 7吮十 二 定义 S

:
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,
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.
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.
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证明的其余部分类似于定理l中的证明
.

注2 定理2推广了〔2]的定理2
.
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